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摘要 : 利用 初等 数论 和 分 类 讨论 的 方法 研究 本 数 方程 开 SZ (d) +1=22 人 0 


它 的 所 有 正 整数 解 的 具体 形式 。 
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] 引 告 与 结论 


对 任意 的 正 整数 ", 著名 的 Smarandache LCM 

SC 人 7) = min{ 1 才 [ ,2 ,…. 

其 对 偶 本 数 定义 为 : 

S1Lx (7m) =max{El [人 2， 同 InkeN} 罗 史 

许多 学 者 对 SL* ( 7) 的 算术 性 质 进行 了 研究 ， 
获得 了 不 少 有 趣 的 结果 ( 参见 文献 B -6] ) 。 如 , 田 
呈 亮 在 文献 是 中 得 到 , 当 ”为 奇数 时 ,SL* (m) = 
; 当 为 偶数 时 ,SL* (z) 兰 2。 王 妈 在 文献 鲁 中 
得 到 >SL* (d) = 翌 S* (d) 的 正 整 数 解 。 

本 文 利用 初等 数论 和 分 析 的 方法 研究 9 数 方程 

开 S1 (d) +1=220 ( 了) 
的 可 解 性 ,并 得 到 了 它 的 所 有 的 正 整 数 解 ( 其 中 / 为 
正 整数 妈 =PTP2 …PU) 。 

定理 1 对 任意 的 正 整 数 ", 当 / 为 偶数 时 , 方 
程 ( 1) 无 正 整数 解 。 

定理 2 ”对 任意 的 正 整 数 ”, 当 !/ = 
方程 ( 1) 有 解 , 且 解 为 =PYp2 
整数 。 
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的 可 解 性 ,并 得 到 了 


本 数 ; 正 整数 解 
文章 编号 : 1004 - 602X( 2016) 01 - 0006 - 02 


2 定理 的 证 明 


下 面 证 明定 理 1 

由 3S1* (m) 的 定义 可 知 ,m， = 1,2 不 是 方程 ( 1]) 
的 正 整数 解 。 下 面 分 两 种 情况 讨论 : 

(1) 若 "” =p=3 为 素数 , 则 wo( mw) =w(p) =1。 

SA (d) +1=S1x (1)S1* (pp) +1=1+1。 

因为 ; 为 偶数 ,因此 1 + 1 为 奇数 。 且 1 +! >2， 
因此 ”= 为 素数 不 是 方程 ( J) 的 正 整 数 解 。 

(2) 若 7” 为 合 数 , 则 分 下 列 情况 讨论 : 

1) 当 =2",aw=1 时 ,wol(m) =w(2") =1。 

开 3 挛 (dg +i 

=S1Lxy (1)S1z (2) …S1Lx (2") +1=2"+1。 

由 于 2“ +! >2, 因 此 ”=2” 不 是 方程 ( 1) 的 正 整 
数 解 。 

2) 当 m” =2"m ,wa=1)8=1p=3 为 素数 时 ， 

wl(m) =wl(2*"p2) =2。 


4a 有 B 
IL SI* (可 +1= 开 SLe (2"p") + 


dl2apB 
=2" +1L>4。 


因此 ” =2“z* 不 是 方程 ( 1) 的 正 整数 解 。 
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3) 当 半 =2“pYp2…PY 时 ， 

其 中 w=1),a 三 1 =1);2，… 

疡 :3 为 互 异 的 素数 。 

wl(m) =ow(2*"p2p2…p8) = 天 +1， 
II  SLx (dg) 


12apT1P22… 和 


三 1。 


ad1 
= 芭 人 .TSLs (2pmpm poi] 二 1 
也 7721 7 大 
大 


三 2 二 27 二 24 >2471。 
因此 一 =2*p8%p2…2Y 不 是 方程 ( 1) 的 正 整数 解 。 
4) 当 m=p" 时 aw>1l)p=3 为 素数 。 则 

om =o(Pp) =1， 


IILS1z (d) +1= 由 (p) +L=1+1>2。 


因此 =z* 不 是 方程 ( 1) 的 正 整数 解 。 
5) 当 半 =P1p2 PK 时 ， 


Qi >1 3 到 Pi < Po < <D17 =1;2,，…) 大 三 2 。 
wow( 7) =w( p% 5 Do) = 大， 
了 开 3 人 交 ， 
12apT1P32 PP 人 
Q2 
= .下 下 了 Se (PP 1=14 


ml1 =0m2 =0 7 


因为 1 + ! 为 奇数 ,而 2 是 偶数 。 

因此 =zp2…pU% 不 是 方程 ( D) 的 正 整 数 解 。 

定理 1 得 证 。 

对 于 定理 2 的 证 明 ,在 这 里 我 们 可 以 用 定理 1 
的 方法 来 类 同 证 明 , 具 体 步 骤 省 略 。 
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Abstract: By using the elementary number theory and classification discussion methods ,the solvability of the equa-- 


on 机 3 (d) +1=2to%are studiedyand its all specific forms of positive integer solution are given. 
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